Le plan complexe est rapporté a un repére orthaalodirect (O;u, v) (unité graphique: 4cm). On note A, B et C lesnpod’affixes
respectives 2 i, — 1 et i. On considére I'applmafiqui, a tout point M different de A et d’affixg associe le point M' d’affixe’ tel

quez’ = 2+l
z-2i’
la. Faire une figure que I'on complétera au courfedercice.
b. Déterminer I'affixe du point C’, image de C garQuelle est la nature du quadrilatere ACBC’ ?
C. Montrer que le point C admet un unique antécéparft, que I'on appellera C". Quelle est la natureréangle BCC" ?
2. Donner une interprétation géométrique du modubBun argument de’ (lorsque celui-ci existe).
3. Déterminer en utilisant la question précéddateensembles suivants :
a. 'ensemble g des point M dont les images gdamnt pour affixe un nombre réel strictement négatif
b. 'ensemble g des point M dont les images gaint pour affixe un nombre imaginaire pur non nul;
C. 'ensemble & des points M dont les images appartiennent adecdeccentre O et de rayon 1.
CORRECTION
+ i+ i+
1.b. Le point C’, image de C pém pour affixe ¢’ :CC—Zl_ = _I 21_ = Q =i(l+i)==1+i
-2i i-2i =i

AC a pour affixe —i ;CB a pour affixe =1 — (=1 +i) = —i doAC = C'B donc le quadrilatere ACBC’ est un parallélogramme.

C. C" est 'antécédent desi et seulement si son affixg vérifie : — T =isoitc"+1=i(C'"-2i)« Cc'+1=ic'+2
- 2i
w1 i e 11 : . : -
c'(1-i)=2-1soit :r :E(1+|) donc le point C admet un unique antécégant .
=i
BC?=|c-b|?=|1+if=2
2 2
CC"?=|c"—c|?= 1+—1i—i = E_L -1
2 2 2 2 2
2 2
BC'?=|c"-b|*= 1idiva) =13+ =2 done Be2= ce? + BC?
2 2 2 2

Le triangle BCC" est rectangle en C.

z-z z-z
2. siz¢2i,|z’|=| _ |27z _ms
|z—zA |z—zA| MA
z-z .
siz#z—1alorsZ #0 etargf) = arg[ BJ donc argf) = (MA, MB ) + 2k taveck 0 Z.
z-z,
3.a.  Z est un réel strictement négatif argl) = m+ 2kt
-~ MzAetM#Bet(MA,MB) =1+ 2k A
= M#AetM# B et les vecteurMA , MB sont colinéaires de
sens opposés
= M décrit le segment [AB] privé de A et B
Eo=[AB]-{A;B}
b. Z est un nombre imaginaire pur non nul
:»arg(z’)=l[+krt ¢
2
- M::AetM::Bet(m,l\ﬁ):’—zT +KkTT
= M#Aet Mz B et les vecteurddA, MB  sont orthogonaux :
= M# Aet M#B et le triangle MAB est rectangle en M
= M décrit le cercle de diametre [AB] privé de ARet .
E, est le cercle de diameétre [AB] privé de A et B. B 3
C. M’ appartient au cercle de centre O et de rayon 1
= OM=1=|Z]|=1= % =letM£A Il faudrait sur la figure exclure les points A et B

= MB=MAetM#A = M décrit la médiatrice de [AB]
E , est la médiatrice de [AB]



