Dans le plan orienté, ABCD est un carré de cotédeeentre O tel queAB ,ﬁ) = g | est le milieu du segment [AO]

Justifier une similitude directe et une seulketgle S(A) = O et S(B) = |
Déterminer le rapport et I'angle de S

Donne une écriture complexe de S dans le repétermrmal direct (A AB ,AD ).
On noteQ le centre de S. Démontrer que les droiteQ) At (QD) sont perpendiculaires.

oo op

CORRECTION
a. A # B et O# | donc il existe une similitude directe et uneledalle que S(A) = O et S(B) = |

b Le carré est de coté 1 donc la diagonale a pogukmurﬁ donc Ol =:11 \/_2

2
Le rapportde S est(1 = £ . L'angle de la similitude estAB, Oi ) = om ou _3n
AB 4 4 4
C. S est une similitude directe donc a une écrituraptexe
de laformez =az+b D
A a pour affixe 0 ; B a pour affixe 1 ; D a poufixd i et C a
pour affixe 1 + i
O a pour affixe% (1 +i)etlapour affixe%1 @+
S(A)=Odonc%(1+i)=a><0+bdoncb=%(1+i) o)

S(B) =1 donc:ll(1+ i)=a+bsoita= :11(1+ i)—%(l +1)

a=—:11(1+i)

S a pour écriture complexe= — :11(1 +i)z+ %(1 +1)

On pouvait obtenia en tenant compte du fait que le rapport de laliside est p | et I'angle de la similitude est ara) (

f

donca = (cos +i sm ) \/7 \/7 \/E 1(1 +1)
4 4 4
d. Q est le centre de la similitude donc son affixest la solution d& = z
dO”CZ-——(1+')Z+—(1+') = 4z=—(1+)z+2(1+D)= (5+)z=2(1+0)= z= 2‘;_:
z= 2—(1+!) (- I_) soitz = £+ii doncw = £+ii )
(G+i)(5-1) 13 13 13 13

(AQ ,Q—D):arg{d —oo] ou (AQ,QD) :arg(w_dj
a-w w-a

64..69

o-d=—+—i-i= ———|——(2 3|)etm——(3+2|)
13 13 13 13

done 278 = 373D o _i(3429=2-3id0nd @3 = 3igoncarg O )= T s 2knnz)
w-a  2(3+2i) 2(3+2i) 2 w-a 2

(AQ,QD) = —g + 2k (k0 Z ) donc les droites (@) et QD) sont perpendiculaires.



