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On considere la fonctiohdéfinie sur IR paf (x) =

On note (C) sa courbe représentative dans le plaworté au repére orthogonal (@, ).

Partie A
Soitg la fonction définie sur Rpay (x) = e*—x—-1.

1. Etudier les variations de la fonctigrsur IR. En déduire le signe déx).
2. Justifier que pour toxt (€*—X) est strictement positif.
Partie B

1

l.a Montrer que pour towtnon nulf (x) =

X

€ 1
X

Calculer les limites de la fonctidren +o et —co.
X

. e
On admettra quelim — =+

P ¢
1.b. Interpréter graphiquement les résultats précédent
2.a Calculerf' (x) , f ' désignant la fonction dérivée tle
2.b. Etudier le sens de variation Hipuis dresser son tableau de variation.
3.a Déterminer une équation de la tangente (T)cdlabe (C) au point d'abscisse 0.
3.h. A l'aide de la partie A, étudier la positionldeourbe (C) par rapport a la droite (T).

CORRECTION
Partie A
1. gx)=e*—lorg€>1- x>0
X — 0 + 00
g - 0 +

g \ ; /

g est strictement décroissante surc +-0 [ et strictement croissante sur ] 0¢+{ doncg admet un minimum en 0
Pour toutx réel,g(x) = g(0) soitg(x) 20 etg(x) =0 = x=0

2. Pour touk réel,g(x) = 0 donc pour tout réel, & —x—1>0
soit pour toui réel, & —x> 1. donc pour tout, (€*—X) est strictement positif.

Partie B
l.a pour toutx non nul.f (x) = XX
e —
f=— =2 donc im & =+wdonc im —1 =0
(1] ey X ety
X X X
lim f(x) =1
f(X)=— or lim e*=0donc lim ex><§ =0donc lim f(x)=-1.
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1.b La courbe (C) admet pour asymptote en ta droite d'équatiog = 1 et en -, celle d'équatioy = — 1.

2.a Calculerf' (x) , f ' désignant la fonction dérivée tle
e"-x-x(e*-1) doncf '(x) = e* (1-x)

€ =% € =x*

u(x) = x etv(x) = € —x doncf '(x) =

2.b. La fonction exponentielle est strictement pusitlond '(X) a le méme signe que X—

X
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3.a. f'(0)=1eff (0)=0donc T a pour équatign= x

3.h. A l'aide de la partie A, étudier la positionldeourbe (C) par rapport a la droite (T).

f(X) —x=x [ Xl —1] =—X gx(x)
e*-x e —-x

g est positive sur IR (nulle en 0), pour tauf{e*— x) est strictement positif, doridx) —x a le méme signe quex—

donc :

six>0,f (X) —x < 0 donc C est en dessous de T sur @o;[+

six < 0,f (xX) —x> 0 donc C est au dessus de T supq -0 [
six=0,f (X) —x =0 donc O est le point de contact.

4. Tracer la droite (T), les asymptotes et la beyC).
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